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Instructions aux étudiants :
1. Tous documents interdits
2. L'usage des calculatrices est interdit.

Exercice 1

SoientE unR-e.v.etF uns.e.v.deE. SoitG le complémentaire dé dansE i.e. G = CeF.
1. Montrer que ¥xeF, VyeG, on ax +yeG.
2. En déduire que, & # E, alorsVect(G) = E.

Exercice 2

SoitK un corps commutdtet soitE unK-e.v. de dim 3. Soiti un endomorphisme detel queu? = 0.
1. Montrer que Inu c Keru.
2. En déduire que dirkeru > 2.
3. Montrer que JacE etifeE* / VxeE, u(x) =f(x).a
(on pourra considérer une base<azu et la compléter en une basekje

Exercice 3

1. Déterminer I'ensemble” des matrices réelles d'ordre 2 qui commutent A = [ ; _51 J
2. Montrer quez” est urs.e.v.de_#>(R) et donner sa dimension.

Exercice 4

SoientE unR-e.v.de dimension 3 eg) = (e,&,63) une base dE.

10 5 -15
Soit f 'endomorphisme d& (fO_£&(E)) défini parA=_Z(f)=| -2 -1 3
6 3 -9

DéteminerKer f.
Déteminer Imf.
DéteminerKerf n Imf.
DéteminerKer f + Imf.
Combien vauf??

NSNS S



