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Instructions aux étudiants :
1. Tous documents interdits
2. L'usage des calculatrices est interdit.

Exercice 1

SoitalJR et(€) la base canonique d&.

1 1+3 1
Soitf la formehemitiennedéfinie surC® par.Z(f) =| 1-3i 19 4-6i

1 4+6i 5-a
1. Donner la forme analytique det sa forme quadratique asigec
2. Pour quelles valeurs def estelle un produit scalaire complexe?

Exercice 2

Soit (E,<>) un espacéermitien.

Soitud.%¢(E) unitaire.On pos€ = Ide — u.

1. Montrer queKerf et Imf sont orthogonaux
2. En déduire qu&erf = (Imf)".

Exercice 3

Soit E un C-espacevectoriel de dimension= 2.

Soitf une formehermitiennenon dégénérée si.

SoitalJE aveca # 0.

On défint u.0.%¢(E) parus(X) = x + f(x,a)a pour toutx[JE.

1. a.

b.
2. a.
b.

Expliciter I'ensemle { XUE / ua(X) = X}.

En dédire quel, = 1 est une valeur propre de.

Montrer que sia est isotropgdors A, = 1 est la sele valeur propre da..
Trouver l'autre valeur propre dans le cas contraire.



