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Instructions aux étudiants :
1. Tous documents interdits
2. L'usage des calculatrices est interdit.

Exercice 1

SoitalJR etela base canonique dg.
1 1+3i -2+5i
Soitf la formehemitiennedéfinie surC® par.Z(f) =A=| 1-3i 33+a 10+15i
-2-5 10-151 30

1. Donner la forme analytique det sa forme quadratique asigec
2. Pour quelles valeurs def estelle un produit scalaire complexe?
Exercice 2

SoitE = {POR[X] / degP < 2}.
1
Soitf la forme bilinéaire définie pd(P,Q) = j P(t)Q(t) dt.
0
1. Expliciter la matrice dé par rapport a la bag#&,X,X? deE.

2. Donner la matrice de I'adjoint relativemeritde I'opérateur dérivé.
3. Donner la matrice de l'adjoint relativemertt@e I'applicatiord : E - E

P(X) — P(=X)
Exercice 3

Soit (E,<>) un espacéermitienet it f.Z(E).

1. Montrer que :f=0 < <f(u),u>=0 OulJE.
(On pourra consiéreru =x +iy etu=x+y avecx,ylE)

2. Donner un exemple, montrant que cette équivalence est fausse si I'on considére I'espace euclid
R? muni du produit sdaire canonique.



