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Exercice 1

Soit A une matrice carrée d’ordrea coéfficients dans un corfs
On suppose qué vérifie A3 = A + 4A - 4.,

1. A est -elle inversible. Si oui, déterminfst.
2. A est-elle diagonalisable?
Exercice 2
-4 -2 -1
En utilisant le théoreme de Cayley-Hamilton, déteenl'inverse de la matrick=| 1 -1 1
6 3 -2
Exercice 3

Soientx;, X, etx; des fonctions dérivables sRr Résoudre les systemes suivants :
X1 = X1+ Xo— X3

1. Xo' = 2X; + 3X, —4X3

X3' =4X; + X, —4Xs

X;' = X1 +6X2 + X3

2. Xo' =3Xy +2X5 + X3

X3 =X +4X, + X3

X1" =4X; —3X, + 93+ 1

3. X' ==3X; +4X, — Xz +t .

X3 =—=3X; +3X, —8X3 +t

Exercice 4
-15-6 6
SoitA=| 36 15-12 | . CalculeA™.
-9 -3 6
Exercice 5
-4 0 -2 110
SoientA=| 0 1 ef={ 01 O
513 00-2
1. Montrer gu'il existe une matrid@telle queT =P AP.

2. En déduiré\*.
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Exercice 6

10 5 -15
SoitA=| -2 -1 3
6 3 -9

A est-elle diagonalisabléitouver une matrice triangulaire supérieure seniblal.
Exercice 7

Dans chacun des cas suivants, s8&ndomorphisme d&“ dont la matrice dans la base canonique est
7 (f). Déterminer I'indice de nilpotence flet déterminer une base de Jordan pour

1-19 -3
. |1-13-1
1. () =A= 00 6 -3
0 0 12-6
004-2
.. 1002-1
2. () =A= 00 4-2
008-4
1 1-10
-1-12 1
3. () =A= 00 1 1
0 0-1-1
-111-1
e A | 7111-1
4. M) =A= 002-1
0 04-2
Exercice 8
7-2 2 2
e : 4 . . 19-2-21
Soitf I'endomorphisme dR* dont la matrice dans la base canonige$tA = 00 2 1/
00 23
Déterminer une base de Jordan pour
Exercice 9
0 -2 1
Soitf I'endomorphisme dR?® dont la matrice dans la base canonige$tA=| 0 3 0
-1 10 -2
1. Déterminer une base de Jordan gour
300
2. SoienB=| 0 -1 1 | ettune variable réelle. Déterminer eti)(
0 0 -1

X1 = =2X + X3
3. En déduire les solutions du systeme, = 3x, XM, etXs sont des fonctions
X5 = =X1 + 10X, — 2X3
deR dansR.
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