UNIVERSITE Université de Picardie Jules Verne

de Picardie Antenne de Beauvais
]w(u (Y Algébre

Mias 1 : Unité fondamentde

Td 3 ler semestre 2003-2004

Exercice 1

Soitf une fonction d&R dansR. Traduisez, a I'aide des quantificateurs, les propositions suivantes :

a. La fonctionf est une applicatiofcadf est partout définie).
b. La fonction est une application constante.
Exercice 2

On sait que sk etb sont des réels alosb=0=a=00ub=0
A-t-on la méme implication si I'on considére non plus des réels mais des fonctrdadeR ?

Exercice 3

SoientE ={a,b,c} etF ={a,p}.
Donner toutes les applications possible&dersF.

Exercice 4

SurRxR, déterminer parmi les relations suivantes cellesdétinissentdes fonctions :

2 2 —
Ox2+y2=1 Xc+y:=1
a. O >0 b. 0 0<x<1
oy Ho<y<1
C. x2-y?=1 d. y=4
Exercice 5

Soit f: Z — Z définie parf(n) = n? — 4.

1. Déterminerf(A) ouA={neZ/|n|< 2}.

2. Déterminerf *(B) ouB={neZ/|n|<3}.

3. Déterminerf *(C) ouC={neZ/ |n|< 96}.

Exercice 6

Soit une applicatiofi: E — F, AcE etB<F. Montrer quef (Anf™(B)) =f(A)NB.

Exercice 7

Parmi les diagrammes suivants, quels sont ceux d'une fonction, d'une application, d'une injection, d'ur
surjection ou d'une bijection? Justifier votre réponse.
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3. On supposera que les ensembles de départ et d'arrivéRe, sirgue les propriétés que I'on

peutremarque continuent desevérifier sur toutR..

a. b. C.
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Exercice 8

SoitA une partie d&.
Soit.7(A) I'ensemble des parties Ae
Soit.7" I'ensemble des parties BeontenanA.
On considere l'applicatiofi: .7(E) — .7 (A) x./"
X = (AnX;AuUX)
Montrer quef estbijective et déterminer son application réciprodtie
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