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Exercice 1

est décroissante.

Montrer que la suite v de terme général

Exercice 2

En utilisant la définition de la limite, montrer que :

2 2n? +3
1. lim — =0. 2. lim — =2 .l = :
n _1)1’5{_100 n2 0 n —1>I¥|—loo n2 +1 3 n —1>I¥|—loo 3\/5 o0
Exercice 3
Soit u la suite définie par ug =1 et up11 = /2 + Uy,
1. Montrer par récurrence que u est majorée par 2.
2. Montrer que u est convergente et calculer sa limite.
Exercice 4
“ 1
Soit u la suite de terme général u,, = Z o
11 =0
Montrer que A < oh1 Vk € N et en déduire que u converge vers une limite e < 3.

Exercice 5

Déterminer tous les réels a tels que [1;2] soit un voisinage de a (justifier).
Exercice 6

Soit a € R. Montrer que Vi,V € V(a) # Vi C Vo ou V, C V4.
Exercice 7

Soit a € R. La loi U est-elle une loi de composition interne sur V(a)?

Exercice 8

1 1
Montrer que 0 est adhérent a U [—2; —].
nene LT
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Exercice 9

Pour zy,l € R, montrer que :

L lim f(z) =1 & lim f(zo+h) =1 2. lim f(e) =1 & lim f(zo—h) = 1.

T—>T0 T—T0

Exercice 10
Soit n € IN*. Montrer, par la définition, que :
1. limz" =0. 2. limaz" =0 Vae€R.

z—0 z—0

Exercice 11

En utilisant la définition des limites, montrer que :

1. lim vz = +o0. 2. lim z" =400 Vn € N*.
T—+00 T—+00

3. lim Inz = +oo0. 4. lim expx = +o0.
T—+00 T—+00

5. lim z" =400 Vn € N* et npair. 6. lim 2" = —occ Vn € N* et n impair.
T——00 T——00

Exercice 12

En utilisant la définition des limites, montrer que :

1 1 2 3
T + )

1. lim —=0. 2. lim — =0 VneN". 3. lim
T—+00 I r—+oo " z—+oo  + 1

Exercice 13

En utilisant la définition des limites, montrer que :

1. lim /z = 0.

z—0

2. linr}1 vz = 2. (On pourra, dans un premier temps, montrer que Vz > 0, |/z—2| <
T—r

T—>T0

Exercice 14

Déterminer 'existence et ’éventuelle limite de f en a dans les cas suivants :

1 f(2) = sup(z;0)

et a=0.
T

3cr—1 s1 z<2
2. f(x)_{—x—i-? S o> 02 et a=2.

3r—1 s1 <2

3. flx)=¢ —z+7 si z>2 et a=2.
6 si =2
— x —
4. f(x) = cos o et a=+oc.
5 f(x):smx et a=+oo.
x

|z — 4]

2
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